Programme de colles Lycée Corneille, MPSI 2

Semaine 28 : du 4 au 7 mai

Au programme

Chapitre M9 : Solide en rotation
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Un solide posséde six degrés de liberté;

Translation ; rotation autour d’un axe fixe; distinction entre rotation et translation circulaire;

Centre de masse, théoréme de la résultante cinétique; insuffisance du TRC pour une rotation;

Une action mécanique n’est pas forcément une force, notions de résultante et moment, couple;

Moment d’une force par rapport a un axe fixe, bras de levier;

Moment cinétique par rapport a un axe fixe, moment d’inertie;

Théoréme du moment cinétique scalaire pour un solide en rotation autour d’un axe fixe;

Energie cinétique de rotation;

Puissance et travail d’une action mécanique pour un solide en rotation, énergie potentielle de pesanteur;
Théoremes énergétiques, équivalence entre le TEC et le TMC pour une rotation autour d’un axe fixe;
Analogies formelles entre translation le long d’un axe fixe et rotation autour d’un axe fixe;

Liaison pivot parfaite;

Mise en équation du pendule pesant par le TMC et par Iénergie, analyse énergétique des positions d’équi-
libre, mouvement pendulaire ou révolutif;

Résolution numérique de I’équation du mouvement avec odeint, effet des non-linéarités.

Seul le cas d’une rotation autour d’un axe fixe est au programme. Le cas d’un mouvement autour d’un axe
de direction fixe lui-méme en translation (p.ex. roue de vélo) est hors-programme.

Les expressions des moments d’inertie doivent toujours étre données. Le théoréme de Huygens et la ma-
trice d’inertie sont hors-programme.

Chapitre O4 : Propagation et interférences
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Définition d’une onde;

Classification rudimentaire : onde mécanique vs. électromagnétique, onde transverse vs. longitudinale;
Onde plane progressive, célérité, ordres de grandeurs;

Représentations spatiale et temporelle d'une OPP, construction de I'une a partir de 'autre;

Expressions mathématiques d’une OPP sous la forme f(x + ct) ou F(t + x/c);

Onde plane progressive harmonique, écritures réelle et complexe, vecteur d’onde;

Double périodicité d'une OPPH, relation de dispersion;

Indice optique, invariance de la fréquence, conséquence pour la longueur d’onde;

Chemin optique (introduit via la durée de parcours d’un rayon lumineux), lien au déphasage propagatif’;
Critéres de cohérence (admis) : ondes synchrones et déphasage indépendant du temps;

Principe de superposition, amplitude résultant de la superposition de deux OPPH (démonstration par les
réels dans le cas d’ondes de méme amplitude);

Intensité d’'une onde, formule de Fresnel (démonstration par les complexes);

Conditions d’interférences en termes de déphasage, de différence de marche et d’ordre d’interférence;
Dispositifs d’Young, réle de la diffraction;

Calcul de la différence de marche pour deux trous d’Young ponctuels;

Interprétation de la figure d’interférences, interfrange.
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® L’étude de la dispersion reléve du programme de deuxiéme année. J’ai donné quelques définitions (pa-
quet d’onde, vitesse de phase, vitesse de groupe), mais rien de quantitatif ne doit étre posé a ce sujet. La
« relation de dispersion » s’écrit donc par défaut w = kc.

® Les criteres de cohérence ont été admis sans justification. Le modéle des trains d’onde n’a pas été abordé.

® Le seul cas au programme de MPSI est celui de sources ponctuelles monochromatiques. Ni la cohérence
spatiale ni la cohérence temporelle n’ont été évoquées. Un exercice peut éventuellement les aborder, mais
en restant raisonnable (doublet de longueurs d’ondes ou de sources ponctuelles) et en précisant toutes les
notions utiles (additivité de 'intensité notamment, qui n’a pas a étre connue des étudiants).

R Les ondes stationnaires ne sont pas au programme de MPSL

Applications de cours

Ces applications de cours sont des « briques élémentaires » des raisonnements a mener dans les exercices : les maitriser
est incontournable. Elles sont toutes traitées de maniére exhaustive dans le cours.

Le travail demandé consiste a se les approprier, afin d’étre capable de les réinvestir dans un sujet d’écrit ou d’oral. Je
n’attends pas des étudiants un apprentissage par coeur, mais j attends qu’ils les aient travaillées suffisamment pour
les mener a bien en autonomie, c’est-d-dire savoir refaire seul les raisonnements, sans aide de ’interrogateur.

M09.1 - Appliquer le théoréme du moment cinétique et le théoréme de la résultante cinétique au pendule pesant.
Lequel de ces théorémes conduit a ’équation du mouvement ? Quelle information apporte 1'autre ?

M09.2 - Etablir I’équation du mouvement du pendule pesant par un théoréme énergétique.

M09.3 - Etablir le profil d’énergie potentielle du pendule pesant. Analyser les positions d’équilibre et leur stabilité.
Montrer qu’il peut présenter deux types de comportement, qualifiés de « pendulaire » et « révolutif ».

M9.4 - Ecrire un programme Python permettant résoudre I’équation différentielle adimensionnée § + sin® = 0
a l'aide de la fonction odeint du module scipy.integrate sur l'intervalle de temps adimensionné [0,20]. On
commencera par établir le systéme différentiel pertinent avant toute écriture de code. On donne la spécification de
la fonction odeint :

odeint (func,X0,t)

Paramétres d’entrée :

func : fonction de X et du temps t qui renvoie la dérivée X = [x, #] du vecteur d’état X = [x, x] a 'instant ¢ sous
forme d’une liste a deux éléments.

X0 : vecteur condition initiale X (¢ =0) = [x(t=0), x(t=0)].

t : tableau des instants pour lesquels doit étre calculée la valeur de X (t).

Valeur de retour :
Tableau a deux colonnes contenant les valeurs de X (t) = [x(¢t), x(t)].

I

(a) Représenter la corde a un instant t > 0 et la position yy(¢) d’un point M quelconque au cours du temps.
(b) Donner 'expression de 1’ébranlement &(x, t), c’est-a-dire I’écart entre la position a I'instant ¢ et la position
d’équilibre du point de la corde d’abscisse x.

04.1 - Considérons une corde tendue a ’horizontale, dont I’'une des extrémités
est attachée au bas d’un ressort vertical. A I'instant ¢ = 0, une petite impulsion
est donnée au point S de sorte qu’il oscille verticalement de maniére amortie :

L~ UUUUU I

x ys(t) = He !/ sin(wt)

04.2 - Etablir en fonction du déphasage I'expression de 'amplitude résultant de la superposition de deux ondes
sinusoidales de méme amplitude. En déduire les conditions d’interférences constructives ou destructives. Le calcul
sera mené en utilisant les représentations réelles.

04.3 - Etablir la formule de Fresnel en fonction du déphasage et en déduire les conditions d’interférences construc-
tives ou destructives. Le calcul sera mené en utilisant les représentations complexes.
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04.4 - Etablir I'expression de la différence de marche dans I'expérience des trous d’Young. En déduire I’allure de la
figure d’interférences et établir I’expression de I'interfrange.

-~

A quoi s’attendre pour les programmes suivants ?

> Chapitre I1 : Champ magnétique.
> Chapitre T4 : Second principe de la thermodynamique.
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